
AnnexeD�emonstration du th�eor�eme de ChoquetL'outil prin
ipal est le th�eor�eme de Riesz. On va don
 
onstruire une formelin�eaire m 2 C(X)? et 
onsid�erer la mesure sign�ee � telle que :8g 2 C(X); Z gd� = m(g)� th. de Riesz � mmesure sign�ee sur X forme lin�eaire sur C(X)On voudrait que � v�eri�e : On va don
 
onstruire m tel que :8g restri
tion �a X d'une forme lin�eaire,�(g) = g(x0) 8g 2 A;m(g) = g(x0)�(1) = 1 m forme lin�eaire positive� mesure positive En parti
ulier, 8f 2 C(X),si h 2 A et h � f , h(x0) � m(f)? ? ?� port�ee par les points extr�emaux solution : asso
ier �a f str. 
onvexe�f(x0) = inffh(x0); h 2 A et h � fg
Etapes de la d�emonstration :1. Prolonger n : A + Rf ! Rh+ rf 7! h(x0) + r �f(x0) , major�e par p : C(X) ! Rg 7! �g(x0)2. Positivit�e de m : �m(g) = m(�g) � (�g)(x0) � 0Continuit�e de m : �jjgjj = m(�jjgjj) � m(g) � m(jjgjj) = jjgjj3. � est port�ee par les points extr�emaux 
ar �( �f) � �f(x0) = �(f).En e�et, 8h 2 A, tel que h � f , h � �f et don
 :h(x0) = m(h) = �(h) � �( �f)1



Justi�
ation de l'utilisation d'une fon
tion 
onvexeCas de la dimension 1I = [a; b℄; x = �a+ (1� �)b est repr�esent�e par � = �"a + (1� �)"b:Regardons quelle doit être la valeur y = m(f) dans 
e 
as l�a.

Fig. 1 { f quel
onqueI
i, il existe une mesure � de probabilit�e port�ee par fa; 
g * exI telle queg 7! RI gd� soit un prolongement de A + Rf ! Rh+ rf 7! h(x0) + ryCe n'est pas le 
as si f est stri
tement 
onvexe.

Fig. 2 { f stri
tement 
onvexe
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